





Translation and Annotation of “The Nine Chapters 




  “The Nine Chapters on the Mathematical Art” was the oldest book of mathematics in China 
before the unearthing of “Suan-shu shu.” The aim of our research is to provide a complete 
translation and annotation of it including annotations of Liu Hui（劉徽）and Li Chunfeng（李
淳風）from the viewpoint of our previous work on “Suan-shu shu.” 
  This is the twenty-eighth article based on our research and results in which we studied the 
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［一八］今有麻九斗 ・ 麥七斗 ・ 菽三斗 ・ 荅二斗 ・ 黍五斗直（値）錢一百四十。 麻七
斗 ・ 麥六斗 ・ 菽四斗 ・ 荅五斗 ・ 黍三斗直（値）錢一百二十八。 麻三斗 ・ 麥五斗 ・ 菽
七斗 ・ 荅六斗 ・ 黍四斗直（値）錢一百一十六。 麻二斗 ・ 麥五斗 ・ 菽三斗 ・ 答（荅）九
斗 ・ 黍四斗直（値）錢一百一十二。 麻一斗 ・ 麥三斗 ・ 菽二斗 ・ 荅八斗 ・ 黍五斗直
（値）錢九十五。 問、 一斗直（値）幾何。
荅曰、 麻一斗七錢、 麥一斗四錢、 菽一斗三錢、 荅一斗五錢、 黍一斗六錢。




















⑤ ④ ③ ② ①
（
1 2 3 7 9
）A→（
9 18 9 63 9
）3 5 5 6 7 27 45 15 54 72 3 7 4 3 18 27 21 36 38 9 6 5 2 72 81 18 45 25 4 4 3 5 45 36 12 27 5
95 112 116 128 140 855 1008 348 1152 140
3『九章算術』訳注稿（28）（田村　誠）
→（
0 0 0 0 9
）→（
0 0 0 0 9
）20 31 8 5 7 20 155 40 5 715 21 18 15 3 15 105 90 15 370 77 16 31 2 70 385 80 31 240 26 7 -8 5 40 130 35 -8 5
715 728 208 172 140 715 3640 1040 172 140
→（
0 0 0 0 9
）B→（
0 0 0 0 9
）0 0 0 5 7 0 0 0 5 7-45 -360 -30 15 3 -5 -20 -10 15 3-54 -576 -168 31 2 -6 -32 -56 31 272 378 99 -8 5 8 21 33 -8 5
27 -1692 -336 172 140 3 -94 -112 172 140
→（
0 0 0 0 9
）→（
0 0 0 0 9
）0 0 0 5 7 0 0 0 5 7-50 -20 -10 15 3 0 0 -10 15 3-60 -32 -56 31 2 220 80 -56 31 280 21 33 -8 5 -85 -45 33 -8 5
30 -94 -112 172 140 590 130 -112 172 140
C
→（
0 0 0 0 9
）D→（
0 0 0 0 9
）0 0 0 5 7 0 0 0 5 70 0 -10 15 3 0 0 -10 15 344 16 -56 31 2 176 16 -56 31 2-17 -9 33 -8 5 -68 -9 33 -8 5
118 26 -112 172 140 472 26 -112 172 140
E
→（
0 0 0 0 9
）F→（
0 0 0 0 9
）0 0 0 5 7 0 0 0 5 70 0 -10 15 3 0 0 10 15 30 16 -56 31 2 0 16 56 31 231 -9 33 -8 5 1 -9 -33 -8 5
186 26 -112 172 140 6 26 112 172 140
　　　となる。ここで簡単のために
　　　　Aでは、第 2列、第 4列、第 5列は 9倍しているが、第 3列だけは 3倍とする。
　　　　Bでは、第 3列は等数 3で、第 4列は等数18で、第 5列は等数 9で約す。








　　　　荅（v）は（26+9×6）÷16 = 80―16 = 5銭、
　　　　菽（z）は（112-5×56+6×33）÷10 = 30―10 = 3銭、
　　　　麦（y）は（172-3×15-5×31+6×8）÷5 = 20―5 = 4銭、
　　　　麻（x）は（140-4×7-3×3-5×2-6×5）÷9 = 63―9 = 7銭となる。
訳：今、麻 9斗・麦 7斗・菽 3斗・荅 2斗・黍 5斗の値は140銭である。麻 7斗・麦 6斗・
菽 4斗・荅 5斗・黍 3斗の値は128銭である。麻 3斗・麦 5斗・菽 7斗・荅 6斗・黍
4斗の値は116銭である。麻 2斗・麦 5斗・菽 3斗・荅 9斗・黍 4斗の値は112銭である。
麻 1斗・麦 3斗・菽 2斗・荅 8斗・黍 5斗の値は95銭である。問う、 1斗あたりの値
はどれほどか。
































































































































[34]其一術曰、 置羣物通率爲列衰。 更置減行羣物之數。 各以其率乘之、 幷以爲法。 其當相










































1 2 3 7 9
）6算→（
1 2 1 7 9
）3 5 5 6 7 3 5 0 6 72 3 7 4 3 2 3 4 4 38 9 6 5 2 8 9 -3 5 25 4 4 3 5 5 4 0 3 5




0 0 1 0 0
）3 5 0 6 7-2 -5 4 -24 -3311 15 -3 26 295 4 0 3 5
91 104 4 100 104





0 0 1 0 0
）3 5 0 6 1-2 -5 4 -24 -911 15 -3 26 35 4 0 3 2
91 104 4 100 4




0 0 1 0 0
）3算→（
0 0 1 0 0
）0 0 0 0 1 0 0 0 0 125 40 4 30 -9 25 20 4 30 -92 0 -3 8 3 2 0 -3 8 3-1 -6 0 -9 2 -1 -3 0 -9 2






0 0 1 0 0
）0 0 0 0 15 20 4 30 -92 0 -3 8 32 -3 0 -9 2
37 42 4 76 4
　　（113）第 5行で第 2行と第 4行の頭位を消去する。
8算
→（
0 0 1 0 0
）0 0 0 0 15 0 4 0 -92 -8 -3 -4 32 -11 0 -21 2
37 -106 4 -146 4




0 0 1 0 0
）2算→（
0 0 1 0 0
）0 0 0 0 1 0 0 0 0 15 0 4 0 -9 5 0 4 0 -92 0 -3 -4 3 2 0 -3 -4 32 31 0 -21 2 2 1 0 -21 2






0 0 1 0 0
）2算→（
0 0 1 0 0
）0 0 0 0 1 0 0 0 0 15 0 4 0 -9 5 0 4 0 -92 0 -3 -4 3 2 0 -3 1 32 1 0 0 2 2 1 0 0 2
37 6 4 -20 4 37 6 4 5 4
3算
→（
0 0 1 0 0
）2算→（
0 0 1 0 0
）0 0 0 0 1 0 0 0 0 15 0 4 0 -9 1 0 4 0 -90 0 -3 1 3 0 0 -3 1 30 1 0 0 2 0 1 0 0 2





0 0 1 0 0
）3算→（
0 0 1 0 0
）0 0 0 0 1 0 0 0 0 11 0 4 0 0 1 0 0 0 00 0 -3 1 0 0 0 0 1 00 1 0 0 0 0 1 0 0 0
3 6 4 5 4 3 6 7 5 4



































































































1 2 3 7 9
）6算→（
1 2 1 7 9
）3 5 5 6 7 3 5 0 6 72 3 7 4 3 2 3 4 4 38 9 6 5 2 8 9 -3 5 25 4 4 3 5 5 4 0 3 5
95 112 116 128 140 95 112 4 128 140




1 -26 1 -25 -26
）4算→（
-22 -26 1 -25 -26
）3 5 0 6 7 3 5 0 6 72 -109 4 -124 -137 -90 -109 4 -124 -1378 93 -3 101 107 77 93 -3 101 1075 4 0 3 5 5 4 0 3 5
95 0 4 0 0 3 0 4 0 0





-22 -26 23 -25 -26
）6算→（
-91 -26 23 -25 -26
）3 5 -3 6 7 12 5 -3 6 7-90 -109 94 -124 -137 -372 -109 94 -124 -13777 93 -80 101 107 317 93 -80 101 1075 4 -5 3 5 20 4 -5 3 5




39 -26 □ -25 -26
）-13 5 □ 6 7173 -109 □ -124 -137-148 93 □ 101 1070 4 □ 3 5




39 -26 □ -25 0
）-13 5 □ 6 2173 -109 □ -124 -28-148 93 □ 101 140 4 □ 3 1
0 0 □ 0 0
15
『九章算術』訳注稿（28）（田村　誠）
　　（122）第 1行で第 2行と第 4行の下位を消去する。
8算
→（
39 -26 □ -25 0
）-13 -3 □ 0 2173 3 □ -40 -28-148 37 □ 59 140 0 □ 0 1
0 0 □ 0 0
　　（123）第 2行で第 4行と第 5行の頭位を減じる。
6算
→（
14 -1 □ -25 0
）-13 -3 □ 0 2133 43 □ -40 -28-89 -22 □ 59 140 0 □ 0 1
0 0 □ 0 0
　　（124）第 4行で第 5行の菽位（第 3位）をできるだけ減じる。
4算
→（
17 -1 □ -25 0
）-4 -3 □ 0 24 43 □ -40 -28-23 -22 □ 59 140 0 □ 0 1
0 0 □ 0 0




17 -1 □ -8 0
）4算→（
17 -1 □ -2 0
）-4 -3 □ -4 2 -4 -3 □ -1 24 43 □ -36 -28 4 43 □ -9 -28-23 -22 □ 36 14 -23 -22 □ 9 140 0 □ 0 1 0 0 □ 0 1
0 0 □ 0 0 0 0 □ 0 0
　　（126）第 4行で第 2行と第 5行の頭位を消去する。
8算
→（
0 -1 □ 0 0
）-55 -3 □ 5 2735 43 □ -95 -28-397 -22 □ 53 140 0 □ 0 1
0 0 □ 0 0
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0 -1 □ 0 0
）2算→（
0 -1 □ 0 0
）0 -3 □ 5 2 0 -3 □ 5 2-310 43 □ -95 -28 -5 43 □ -95 -28186 -22 □ 53 14 3 -22 □ 53 140 0 □ 0 1 0 0 □ 0 1
0 0 □ 0 0 0 0 □ 0 0




0 -1 □ 0 0
）0 -3 □ 5 2-5 3 □ 0 -33 2 □ -4 -10 0 □ 0 1
0 0 □ 0 0




0 -1 □ 0 0
）4算→（
0 -1 □ 0 0
）0 -3 □ 1 2 0 -3 □ 1 0-5 3 □ 6 -3 -5 3 □ 6 -153 2 □ -2 -1 3 2 □ -2 30 0 □ -2 1 0 0 □ -2 5
0 0 □ 0 0 0 0 □ 0 0




0 -1 □ 0 0
）0 -3 □ 1 0-5 3 □ 6 03 2 □ -2 -60 0 □ -2 5
0 0 □ 0 0
　　（131）第 5行で、第 1行の荅位（第 4位）を消去する。その後、第 1列を等数 5で約す。





0 -1 □ 0 0
）2算→（
0 -1 □ 0 0
）0 -3 □ 1 0 0 -3 □ 1 0-5 3 □ 6 -10 -5 3 □ 6 -23 2 □ -2 0 3 2 □ -2 00 0 □ -2 5 0 0 □ -2 1
0 0 □ 0 0 0 0 □ 0 0




0 -1 □ 0 0
）6算→（
0 -1 □ 0 0
）0 -3 □ 1 0 1 -2 □ 1 0-5 3 □ 2 -2 -3 5 □ 2 -23 2 □ -2 0 1 0 □ -2 00 0 □ 0 1 0 0 □ 0 1
0 0 □ 0 0 0 0 □ 0 0




0 -1 □ 0 0
）1 -2 □ 3 0-3 5 □ -4 -21 0 □ 0 00 0 □ 0 1
0 0 □ 0 0
　　（134）第 2 行で、第 4行の下位を減じる。続けて第 4行で第 2行の下位を消去する。
第 2行から麻 4と麦 7が等価であることがわかる。
2算
→（
0 -1 □ 0 0
）3算→（
0 -1 □ -4 0
）1 1 □ 3 0 1 1 □ 7 0-3 1 □ -4 -2 -3 1 □ 0 -21 0 □ 0 0 1 0 □ 0 00 0 □ 0 1 0 0 □ 0 1
0 0 □ 0 0 0 0 □ 0 0
　　（135）注（93）と同じく麻、麦、菽、荅、黍の 1斗あたりの価格をそれぞれx,y,z,v,w
銭とおくと、
　　　　注（134）より4x = 7yだから x：y = 7：4,
　　　　注（133）より3y = 4zだから y：z = 4：3,
　　　　注（127）より5z = 3vだから z：v = 3：5,




x : y : z : v : w = 7 : 4 : 3 : 5 : 6
　　　が成り立つ。これが列衰であり、その比の値7,4,3,5,6のそれぞれが「各当率」で
ある。
　　（136）注（117）で求めたように、第 3行から第 4行を引いた式（「減行」）はx+4z-3v = 4















　　　　　 1×7+4×3-3×5 = 4（法）
　　　減行の下実を列衰に乗じて各実とする。
  麻 麦 菽 荅 黍









言っている。すなわちx = 7k,y = 4k,z = 3k,v = 5k,w = 6kとすると、減行の物価は




訳：新術でこれを行おうとすると、先ず第 4行を第 3行から減ずる。次に第 3行で右行お








4行の下位を消去する。次に第 2行で第 4行と左行の頭位を減じる。次に第 4行で左
行の菽位を減じていき、減ずるに足りなくなればそこで止める。次に左行で第 2行の
頭位を減じ、残りは 2回半分にせよ。次に第 4行で左行と第 2行の頭位を消去する。
次に第 2行で左行の頭位を消去する。残りは等数で約し、上は 5を得て、下は 3を得




を得て、下は 5を得る。これは荅 6が黍 5に相当するということである。次に左行で
右行の荅位を消去する。残りは等数で約し、上は 2となり、下は 1となる。次に右行
で第 2行の下位を消去し、第 2行で第 4行の下位を消去し、また左行の下位を減じる。
次に左行で第 2行の下位を消去する。残りは、上は 3を得て、下は 4を得る。これは
麦 3は菽 4に相当するということである。次に第 2行で第 4行の下位を減じる。次に
第 4行で第 2行の下位を減じる。残りは、上は 4を得て、下は 7を得る。これは麻 4
が麦 7に相当するということである。これは「相当率」を挙げているのである。麻 4
は麦 7に相当するので、即ち麻価の率 7に対して麦価の率 4である。また麦 3は菽 4
に相当するので、即ち麦価の率 4に対して菽価の率 3である。また菽 5は荅 3に相当
するので、即ち菽価の率 3に対して荅価の率 5である。また荅 6は黍 5に相当するの
で、即ち荅価の率 5に対して黍価の率 6である。こうして率が通じるのである。更に
（元の）第 3行を置いて、第 4行を減じると、残りは麻 1斗・菽 4斗が正・荅 3斗が
負で、下実の 4が正である。それを「同」したものを求めて麻の数とするには、菽率












　　　また別術でこれを行うこともできる。五行を置いて率を通じて麻 7・麦 4・菽 3・
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